- 10 -

varieta paracompatte.

3. OMOMORFISMI DI [ IN J. ,SIMMETRIZZAZIONE E ALTERNAZIONE
r
DI J[S .

. h . : : r
Sia Yo 3;k afzf un'applicazione }S-Iineare e per ogni D eﬂﬁs
S

sia D :‘EE +3) 1'operatore definito da:

D= Dy ) WKe X

£ immediato verificare che D e a{;z e che 1'applicazione ¢ : D » D

del1' y-modulo aﬁ: nell’ %-—modu]o j/z e un omomorfismo; inoltre se

- . . N . . . . . _
¢y @& un isomorfismo, anche ¥ @& un isomorfismo. Si osservi che affinche

¥ sia un isomorfismo & necessario che sia h+k=r+s edeénoto che
O

se esiste un isomorfismo di'E;
1

in'jgl , allora per ogni quaterna (h,k,r,s)
O
di interi non negativi tali che h+k=r +s > 0 esiste un isomorfismo di
r
Su :
ST
Segue allora che:

Proposizione 3.1.- Se gi« ?}—moduﬂi '};i e f:;? 50N0 LSOmMOrfL, ak-

Lona per ogni quaterna (h,k,r,s) di interd non negative taldl che h+k=r+s>0,
. ] h )T . .
gl E—modu,u ﬁk e 1 4o ASOMORGA.

In particolare si ha:

Proposizione 3.2.- Se fa varnietdi M ¢ paracompatia, allora per ogmd

quaterna (h,k,r,s) di Anternd non negaiivd tald che h+k= r+s>0, gl«

. 7 h r , .
%-—maduﬂ& 05 L@ ’ AON0 ASOMONLA.
S
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Indicato con (;n (n >1 )il gruppo delle permutazioni di  {l,...,n;

8 .
é noto che per ogni  (p,0) € %r x%s esiste un unico automorfismo *@f di

r . ‘
e,
’S’S tale che per ogni X, ,...,X_ e X e per ogni  w!,...,w"

[ ﬁ

ogni D ej: associa XT(D) € L: e definito da

X D ig= Dwg(T)

e, per quanto osservato all'inizio di questo paragrafo, un automorfismo di

.l-r

Posto ;;T(D) = D si da la seguente

Definizione 3.3.- Se o & una pseudoconnessione lineare di specie (r,s)

definita da D ej: , allora per ogni 1 = (p,o0) Egl_ X L;S, la pseudocon-

nessione lineare di specie (r,s) definita da D si chiama assocwata a
T

Tamete T € s1 indica con r .

E' di verifica immediata la seguente

jp-..jh jy...j h .
Proposizione 3.4.- Se A, ,, e T, _ sono Le components

) A | 11...114;
r

di una pseudoconnessione Lineare T di specdie (r,s] rnuspetio ad una carta

Locale (U,¢), per ogni <t = (p,o)é€ gt X S?S Le componenti

‘ T "t s . T .
A, . e T, _ delle pseudoconnessione T assocdata a T



Definizione 3.5.- L'endomorfismo x di J
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A

ju(l) ...jg(s)h

Yo (1) ()

Aoy o)t

Lo(1) T e ()

k

r
S
]
e X
risi Tei’xg; T
ar

oy

definito da

| . . T . T .
si chiama summetrizzazione di “&s' Per ogni D E:LS‘ la pseudoconnessione

lineare di specie

(r,s)

definita da x(D)

pseudoconnessione definita da

D.

Dalla definizione precedente segue che se T

determinata da

e determinata da

|

ris!

o . D
TS %

Per questo motivo e tenuto presente 3.4., se

sono le componenti di

ponenti

d1

—

rispetto ad una carta ammissibile

.JS

.1 K

r

n

si chiama simmetrczzata della

e una pseudoconnessione

(Us0)

?

r . . . .
D eif , allora la pseudoconnessione simmetrizzata di
S

le com-

della pseudoconnessione simmetrizzata
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Definizione 3.6.- Una pseudoconnessione lineare di specie (r,s) si dice

a derivata covariante simmetrnica se coincide con la sua simmetrizzata.

Seque immediatamente che:

T

Proposizione 3.7.- Una pseudoconnessione Lineare T di specte (r,s) o

. . , . ’ > )
a derivata covardante simmetrnica se ¢ s0Lo se per ognk T € %r KSS r

o T
coinesde con T.

Inoltre @ facile verificare che:

. . . . r .
Proposizione 3.8.- Se X 2 la sdmmetrnizzazione di i’;s nisulita

Indicato con LZ i1 sottoinsieme di ‘LZ formato dagli elementi che

definiscono le pseudoconnessioni a derivata covariante simmetrica, risulta
r s .

K(J: ) =£ e quindi:
S S

Proposizione 3.9.- j: e un sottomodulo di L’z :

Posto per ogni T = {p,0) € X

e(t) = e(p)-e(o)

dove per ogni  pe€ g‘r {f:reg‘s) si & posto e(p) =% 1 (eo)=* 1) a
seconda che la permutazione p (o) sia di classe pari o dispari, usando

le notazioni precedenti si da la seguente

Definizione 3.10.~ L'endomorfismo o di iz definito da
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|

0 = ) e(T)X
risi T g‘ E;
S TE’rX T

4

. . , ‘ . H A . 7T . .
si chiama alfernazione di L. Per ogni D-exs la pseudoconnessione linea
o a

re definita da o(D) si chiama pseudoconnessione alternata della pseudo

connessione definita da D.
£' immediato allora che la pseudoconnessione alternata di I determina-

tada D edj; , &€ determinata da:

“ ] T
D = L e(t) D
ris! TER XU
gr ‘bS
jlinrjsh jl".jsh
e che se A. _ e T, . sono le componenti di T rispetto
11...1r 11...1rk
) q"jl'..jsh " jl---jsh
ad una carta ammissibile (U,¢), le componenti A, , e T, _
17...1 Lye.od K
r T
della pseudoconnessione alternata di I sono:
' .-.n.' h ‘ lll' h
vl dg | 5 Io(1) " do(s)
Ai 1 T orlsl (p,0)€el x§ =(0)e(0) Ai i
Lve Tp U REAS. P ¥ o(1) " p(x)
. . ] . h
...] h o(1l g(s
v I1ee-dg - ] 7 e(p)e(o) Pi (1) i( ) .
iy, ‘.-. k - 1 l J ; s ° =
ipe.d rts (Q,H)E&rxss o(1) o (1)
Definizione 3.11.- Una pseudoconnessione lineare di specie (r,s) si dice

a derdvaitc covarilante alternante se coincide con la sua alternata.

Sono di semplice verifica le seguenti:
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Proposizione 3.12. - Una pseudoconnessione Lineare T di specte

(r,s) dezénminaiu.da D ¢ a derivata covariante alteanante se @

50L0 se per ogmL 1 € grxgs D = () D.

Proposizione 3.13.- Se 0 ¢ alternazione do tgz nisulia

Proposizione 3.14.- Se X e © s0no dspetiivamente La sdlmmetrLzzazione

o L'alternazione dA uir nisulita:
S

X 0o 0= 00 x =0

ot

: - . . . Y . .
Indicato con zér il sottoinsieme di cL formato dagii elemen-
“S S

ti che definiscono le pseudoconnessioni a derivata covariante alternante,

",""'f ~ -

=

’ - T . ) r - .
risulta  o(J ) =Y equindi J & un sottomodulo di 7
S S

Accettato pen fa pubblicazione

su parene javorevole del Prog.C. DL Comite



