PROP. 4' - Se B7 9 e se #(#) & il filtro generato da & allora Z(H) =

={A e : _-_\AP...,AH cB: AN ... nAnc A }. deve pertanto essere

Air}"'r1ﬁn t q se non si vuole che sia %(%) =.47.
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ESEMPI A) Se C e/ : A e : Ac C}=4#(c) & un 1ideale (generato da C) detto

principale. Dualmente {A e/ : AD C} é un filtro (generato da C) e detto princi-

pale.

B)Sia &= 2 (X) con X infinito. {A ¢ X : A finito} & un ideale non prin-

cipale. A ¢ X : A" finito} & un filtro non principale.

C) m : o7 =[0,+~] , dove &/ & un'algebra Booleana, & detta una misura *’

se EAO e/ D m(AO) < +o2 e m(AUB) =m(A) + m(B) se AnB =0 e A.B ec.of

A e m(A) = 0} & un ideale.

& 3- Omomorfismi, isomorfismi.

DEFINIZIONE 11 - Date due algebre Booleane o/ ed.&/; 1'applicazione

h :5?-+£Jj e detta omomorfismo se e solo se
(a) h{(A UB) = h(A) Uh(B)
(a') h(AAB) = h(A)N h(B)
(b} h{-A) = - h(A)
(basta (b) e una delle due : (a) o (a')).

Seqgue facilmente:

PROP. 6 - h(A-B) = h(A) - h(B) 3 h(0) = 0; h(1}) = 15 A c B =>h(A) ¢ h(B).

PROP. 7 - hlo/) & una sottoalgebra di &/

h*]tﬂ) e un ideale dig/, se # & un ideale diﬁf]

h_]Qﬁi e un filtro die?, se e un filtro ditmﬁ

(*) Qui chiameremo misura le funzioni finitamente additive, mentre chiameremo

o-misure quelle numerabilmente additive, 1n analogia con le parole algebre
e o -algebre,




Mentre se #¢é un ideale di &/ non & detto che 1o sia h(#) (questo perché

se A' e h (#) eg' ¢ A' non & detto che sia B' e h{(#)).

DEFINIZIONE 12 - h isomorfismo <= h omomorfismo ed h ingettiva.

Nel caso in cui h € un 1somorfismo surgettivo allora.s/ eds%i si dicono iso-

morfe.

In tal caso hnl e un 1somorfismo digﬂ1 Su 5.
PROP. 8 - h :&f-tﬁﬁ : h isomorfismo) <= (h omomorfismo e h—](O) = Q)

(0 equivalentemente h(A) = 0 = A = 0)

ESEMPIO - Con riferimento all'esempio B) del §1, .

o

te h(A) = A VA.enﬁG.

1 ed &%2 sono i1somorfe median-

§4 - Ideali e filtri massimali (o ultrafiltri).
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DEFINIZIONE 13 - Un ideale (filtro) proprio di & é detto massimale se non €

strettamente contenuto in un altro ideale (filtro) proprio di«/.

PROP. 9 - #ideale (#filtro) massimale <= YA e o/ : A oppure -A ¢ #(e F)

dove 1'oppure € esclusivo.

DIM.- Intanto non pud essere A e -A ¢ # altrimenti A U(-A) = 1 e ¥4 ed #

S,

non & un ideale proprio. Se poi per assurdo I A e >' né A né -A appar-

tengono ad .# allora detto .ﬁo 1'ideale generato da §{ .#, A} risulta Lﬁo

proprio O A ~vd

TEOREMA DI STONE (1936).

(i)Y Fideale proprio, 3 un ideale massimale o .#
(1) ¥#filtro proprio, 3 un ultrafiltro o %

g::{f?l "' filtro ed# € %'} e si prova

che e€'induttivo rispetto alla relazione d'ordine ¢ (cioé si prova che ogni

DIM. - Si considera 1'insieme @



